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 ชุดที่ 7   (ตอนที่ 5/5)  
  
1. ผลบวกของคําตอบของสมการ sin 2x + cos 2x + sin x + cos x + 1 = 0  

บนชวง 0 ≤ x ≤ π  มีคาเทากับเทาใด  
 1) 4

5π    2) 12
17π  

 3) 2
3π     4) 2

9π  
  
2. มีคูอันดับ (x, y) ของจํานวนเต็มบวกที่มีคาไมเกิน 100 ทั้งหมดกี่คู ซึ่งทําให  

log10 x + log10 y  มีคาเปนจํานวนเต็ม 
 1) 12   2) 14 
 3) 16   4) 18  
3. สามีภรรยาคูหนึ่งมีเงินสําหรับลงทุน 300,000 บาทในตลาดหุน โบรกเกอรของเขา

แนะนําใหลงทุนในหุน 2 ตัว ตัวหนึ่งเปนหุนระดับ AA ใหผลตอบแทน 8% อีก
ตัวหนึ่งเปนหุนระดับ B+ ใหผลตอบแทน 12% หลังจากพิจารณาแลว สามี
ภรรยาคูนี้ตัดสินใจลงทุนในหุนระดับ B+ ไมเกิน 120,000 บาท และลงทุนใน
หุนระดับ AA อยางนอย 60,000 บาท และตองไมนอยกวาที่ลงทุนในหุนระดับ 
B+ ดวย โบรกเกอรควรแนะนําใหสามีภรรยาคูนี้ลงทุนในหุนระดับ AA เทาใด
จึงจะไดผลตอบแทนสูงสุด 

 1) 60,000 บาท   2) 120,000 บาท 
  3) 180,000 บาท   4) 300,000 บาท  
4. ให f เปนฟงกชันซึ่ง f″(x) = x + 2, f′(0) = 3  และ  f(0) = -1  และ  g(x) = 

6x + 8  แลว  ∫
1

0
of)(x)dx(g  เทากับเทาใด 

 1) 13.00   2) 13.25 
 3) 13.50   4) 13.75 
 

เฉลย 
 
1. เฉลย 2) 12

17π  

  sin 2x + cos 2x + sin x + cos x + 1 = 0, 0 ≤ x ≤ π  
 2sin x cos x + 2 cos2 x - 1 + sin x + cos x + 1 = 0 
  sin x (2 cos x + 1) + cos x (2 cos x + 1) = 0 
  (2 cos x + 1)(sin x + cos x) = 0 
  2 cos x + 1 = 0 หรือ sin x + cos x = 0 
แกสมการ 2 cos x + 1 = 0 บนชวง 0 ≤ x ≤ π จะได cos x = 2

1-  และได x = 3
2π  

แกสมการ  sin x + cos x = 0 บนชวง 0 ≤ x ≤ π จะได tan x = -1 และได x = 4
3π  

ดังนั้น ผลบวกของคําตอบของสมการบนชวงที่กําหนดใหคือ 3
2π  + 4

3π  = 12
17π  

 
 
 
 
 
 
 
 
2. เฉลย 4) 18 
   ให log10 x + log10 y = k (k ∈ I) 
   จะได log10 xy = k 
    xy = 10k 
 เราจะตองหาคูอันดับ (x, y) ของจํานวนเต็มบวกที่มีคาไมเกิน 100 ซึ่งสอดคลอง

กับเงื่อนไข xy = 10k 
 สําหรับ k = 0 , xy = 1 ในกรณีนี้ มีคูอันดับ (x, y) เพียง  1 คู  คือ (1, 1) 
 สําหรับ k = 1 , xy = 10 จํานวนเต็มบวกที่หาร 10 ลงตัวมี 4 จํานวน แตละ

จํานวนนอยกวา 100  
 ดังนั้น มีคูอันดับ (x, y) ทั้งหมด  4 คู  ซึ่ง xy = 10 ไดแก (1, 10), (2, 5), (5, 2) 

และ (10, 1)  
 สําหรับ k = 2 , xy = 100 มีคูอันดับ (x, y) ทั้งหมด  7 คู  ซึ่ง xy = 100 ไดแก  
 (2, 50), (4, 25), (5, 20), (10, 10), (20, 5), (25, 4) และ (50, 2)  
 สําหรับ k = 3 , xy = 1000 มีคูอันดับ (x, y) ทั้งหมด  6 คู  ซึ่ง xy = 1000 ไดแก  
 (10, 100), (20, 50), (25, 40), (40, 25), (50, 20) และ (100, 10) 
 ดังนั้น มีคูอันดับ (x, y) ที่ตองการหาทั้งหมด 1 + 4 + 7 + 6 = 18 คู 
3. เฉลย 3) 180,000 บาท 
 ให x แทนจํานวนเงินที่ลงทุนในหุนระดับ AA 
  y แทนจํานวนเงินที่ลงทุนในหุนระดับ B+ 
 ให P แทนผลตอบแทนจากการลงทุนที่ตองการใหมีคาสูงสุด  
 ฟงกชันจุดประสงคคือ P = 0.08x + 0.12y 
 เงื่อนไขของการลงทุนไดแก 
 (1) เงินลงทุนไมเกิน 300,000 บาท  x +  y ≤ 300000 
 (2) ลงทุนในหุนระดับ B+ ไมเกิน 120,000 บาท  y ≤ 120000 
 (3) ลงทุนในหุนระดับ AA อยางนอย 60,000 บาท x ≥ 60000 
 (4) ลงทุนในหุนระดับ AA ไมนอยกวาลงทุนในหุนระดับ B+  x ≥ y 
 นอกจากนั้น ยังมีเงื่อนไข x ≥ 0 และ y ≥ 0 ดวย  
 เขียนกราฟแสดงบริเวณของจุด (x, y) ที่สอดคลองกับเงื่อนไขทั้งหมดไดดังนี้  

x = y
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  จุดมุมของบริเวณที่สอดคลองกับเงื่อนไข และคาของผลตอบแทนจาก

การลงทุนที่จุดมุมแตละมุมแสดงในตารางตอไปนี้ 

จุดมุม ผลตอบแทน P 
(60000, 0) P = 0.08(60000) + 0.12(0) = 4800 
(60000, 60000) P = 0.08(60000) + 0.12(60000) = 12000 
(120000, 120000) P = 0.08(120000) + 0.12(120000) = 24000 
(180000, 120000) P = 0.08(180000) + 0.12(120000) = 28800 
(300000, 0) P = 0.08(300000) + 0.12(0) = 24000  

  ดังนั้น ผลตอบแทนสูงสุดของการลงทุนเทากับ 28,800 บาท ไดจากการ
ลงทุน 180,000 บาท ในหุนระดับ AA และลงทุน 120,000 บาท ในหุนระดับ B+  

4. เฉลย 2) 13.25  
 ขั้นที่ 1  หา f′(x)  
    f′(x) = ∫ ′′(x)dxf  
     = ∫ + 2)dx  (x  

     = 2
x2

 + 2x + C1 

 แต    3 = f′(0)  =  2
02

 + 2(0) + C1 
 ดังนั้น    C1 = 3 

 และจะได  f′(x) = 2
x2

 + 2x + 3 
 
 ขั้นที่ 2  หา f(x) 
    f(x) = ∫ ′(x)dxf  
     = ∫ ++ 









 dx3  2x  2x
2  

     = 6
x3

 + x2 + 3x + C2 

 แต   -1 = f(0)  =  6
03

 + 02 + 3(0) + C2  
 ดังนั้น    C2 = -1 

 และจะได  f(x) = 6
x3

 + x2 + 3x - 1 

 ขั้นที่ 3  หา ∫
1

0
of)(x)dx(g  

 จาก   (gof)(x) = g(f(x))  =  6(f(x)) + 8  
     = 6 










++ 1  3x   x 6x 23 -  + 8  

     = x3 + 6x2 + 18x + 2 
 จะได   ∫ f)(x)dx(go  = ∫ +++ 2)dx  18x  6x  (x 23  

     = 4
x4

 + 2x3 + 9x2 + 2x + C3  

 และ   ∫
1

0
of)(x)dx(g  = 

1

0
234 2x  9x  2x  4x 










+++  

     = 









+++ 2(1)  9(1)  2(1)  41 234  - 0 

     = 13.25 
 

นักเรียนสามารถเข้าไปดูข้อมูลย้อนหลังได้ที่ 
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